TRIGONOMETRÍA 


Tema: Introducción a la 
geometría analítica 


Semana: 08 


OBJETIVOS 


Aplicar lo aprendido 
en la resolución de 


problemas 


¿Donde se utiliza el plano cartesiano? 


El plano cartesiano es una herramienta 4.4 
fundamental en matemáticas y se utiliza 

en una variedad de campos y disciplinas, 

incluyendo: 4 
1.Geometría: Para representar puntos, 
líneas, figuras y realizar operaciones 
geométricas como calcular distancias, 3.6 
ángulos, áreas y volůmenes. 

2.Álgebra: Para representar funciones 


matemáticas y resolver ecuaciones të 
algebraicas, tanto lineales como no i 
lineales. 

3.Analisis de datos: En estadística, para on ae a 


representar datos en gráficos como 
diagramas de dispersión, histogramas, 
analizar relaciones entre variables. 


En el grafico tenemos la tendencia del precio del dólar en el 
Perú en diferentes años, lo cual nos permitirá tomar decisiones 
hazía el futuro. 


PLANO CARTESIANO Ejemplo 


Es el plano formado por dos rectas numéricas 
reales que se interceptan perpendicularmente en 
un punto llamado origen de coordenadas . 


Ubique en el plano los siguientes puntos 


YT Eje de ordenadas Resolución y 


od + P(a, b) 


ora 
! Abscisa 


X 


Eje de abscisas 


(zb) 


(a,b): Coordenadas del 


A 2701460 
punto P Segundo | Primer 
cuadrantej cuadrante 


Cuarto 
cuadrante 


Tercer 
cuadrante 


Resolución 


Problema 


Del gráfico, si ABCD es un cuadrado 
de lado 5, determine la suma de 
coordenadas del punto C 


DISTANCIA ENTRE DOS PUNTOS 


Sea los puntos A y B en el plano cartesiano 


A(X,,Y;) 


B(x,,Y,) 


La distancia entre los puntos A y B se determina 


d(A, B) = (Ga — X2)*+(¥1 — V2)” 


Ejemplo 


Determine la distancia del A(0,4) 
puntoA a B 


= 
B(4,2) 


Resolución 
d = y (x4 — xB)+(Ya — YB)? 


d = J (0 — 42+(4- 2)? 


d=V16+4 
d = V20 


Problema UNI 2024 | Resolución ? Distancia BC 
I 


Sean b y c dos números reales positivos tal que c+ 1. (6 — c) 24 (b— 4) 2= 126 
Si la distancia de A(2; 2) a B(6; b) es 5 u y la distancia a 
de B a C(c; 4) es V26 u, calcule la distancia de A a (6 = c) +1 = 26 


C (enu). 
c=11 


A) V29 B) 440 C) 411 


D) V5 E) 485 Distancia AC 
d=Y(c-2)2+(4-2)? 
d = /(11 — 2)?+(2) 


Distancia AB 
(6 — 2)*4+(b —2)2=5 
16 + (b — 2)*= 25 


b=5 


DIVISIÓN DE UN SEGMENTO EN UNA 


Punto medio de un segmento 
RAZÓN DADA 


Sea los puntos A y B en el plano cartesiano y P ul 
punto que divide al segmento AB en una razón 


Las coordenadas del Punto 
medio M es 


m-A+B 
2 


Relación de coordenadas en 
un paralelogramo 


Si ABCD es un paralelogramo 
Las coordenadas del Punto P es B 


entonces 


A.n + B.m 
P= 


A+C=B+4+D 
n+m D 
: | 


Ejemplo Resolución 


Del triángulo ABC, determine la longitud de la 
mediana AM 


De la figura : Las 


La distancia AM es 
coordenadas del punto 


medio M es d = Y(6 — 3)?+(8 — 3)? 
B+C 
p d = (AY 
(22,4) + (8,2) 
i= 2 d = V34 
y 68 


> = (8,3) 


CESAR 
VALLEJO 


Resolución 
Ejemplo 


A(-2;8) 


En la figura, AP = 2PB, determinen el área de la 
región rectangular sombreada 


De la figura : P divide al 
segmento AB en una razón 


_Aa+B2a At2B 


a+ 2a 3 


(22,8) + 2(4,2) 


P 
3 


O = == = mo m mm om e e e e ë e ë e ë ë e ë ë ë e ë ‘E Y 


p — (612) 


3 
= (2,4) 


El area “S” es 

A = (base) (altura) 
A = (2)(4) 

A=8 


| ANUALUNI f 
Coordenadas del BARICENTRO 
de un triángulo 


Sea los puntos A, B y C en el plano cartesiano 
y G el Baricentro del triangulo ABC 


A(x,,y:) 


B(x,,y,) 
Las coordenadas del baricentro G del 


triangulo ABC es 


A+B+C 
a 3 


Cálculo del área de una región 
triangular 


Sea la región triangular ABC de área S 


C(4,8) 
B(6,6) 
+ TA 203 
3) 18 | 6\/6 | 12 
24 8 | 48 + 
1612 3 112 
58 72 


Resolución 


Problema UNI 2023 | Y= 


Sean los puntos A(1;3), B(5;2). El punto C esta 
ubicado en el primer cuadrante, sobre la recta Y de 
ecuación y=x+3, de modo que el área de la región 


triangular ABC es > u”, 


Calcule la suma de las coordenadas del punto C. 
sh A(1,3) 
s m 


Zea 


IY3 
I5 | 5 P2 
A la arë, SAHIS 
a+4s || 3 135 


3a+|€ fatia 


Problema 


Resolución 


El teorema de Pappus se utiliza para determi- 
nar el volumen generado por la rotación de 
una región plana alrededor de un eje, según 
V-2nAd siendo A el área de la región plana 
y d la distancia del centroide hacia el eje de 
giro, según lo anterior determine le volumen 
generado por una placa triangular de vértices 
A=(2; 4), B=(6; 8), C=(10; 3) al girar alrededor 
del eje Y. 


A) 2167 C) 2007 
B) 2201 D) 2181 
E) 2147 


CESAR 
VALLEJO 
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Resolució 
Problema 01 ? A 


1. Un móvil parte del punto A y llega a C pasando 
por B, recorriendo 127 km (1 unidad del pla- (-Dz ala) 
no cartesiano <> a 1 km). Si de allí se dirige en J l 
línea recta al punto A, ¿cuál es la longitud de 
este último recorrido? 


) 
e darc = 1217 ? 
ie Sd PTT 
PD PTR A 
Va jë s (22-30) Hlor-0P' = 217. (247) 
! = 25t ¡ A=28 
HT 


Resolución 


Problema 02 + 
I 


2. Se tiene un rectangulo ABCD, donde A(2; —4) 
y C(5; 5). Si AB=3(BC), calcule el area (en u”) 


correspondiente a la region ABCs (6, 3) 

v Ja | e o 
A) 11,5 B) 12,5 3,5 = la 
D) 14,5 E) 15,5 9 e d= | (8-2) + (5 (-4)) 


| 

l 

l m T 

l 

| (2-4 alo = 3 Lo 

D > 3=3 

l 

| o Rea 

| — bh- 9.3 
| e e 


Resolución 
Problema 03 ? 


3. Los puntos medios de los lados de un triángulo 
son (2; 5), (4; 2) y (1; 1). Halle las coordenadas 
de uno de los vértices de dicho triángulo. 


A) (1; 4) 
B) (3; 2) 
O (1; -4) 
D) (5; 6) 
E) (+3; 2) 


Relación de coordenadas en 
un paralelogramo 
A 


Si ABCD es un paralblogramo 
entonces I 


C 
B 


Resolución 


Problema 04 ? 


4. Dado el punto C que pertenece al segmento 


—— 5, AC 3 
AB, si A(-2;-1), C(7; 5) y CB = T entonces, 


calcule las coordenadas del punto B. T 
A906 BDE 0,8) 4(75)— (2) _ B 
10,7) Y E) (11;9 = 
( L ) (11; 9) 3 


(Rr 


l i 

| | 

Ag) | E 
| p- LET S3k | P 

| © K+3k | (lo 7) = B 
: (= A+ 3B i 


< 


Resolución 


Problema 05 U 
l 
5. En la figura mostrada, calcule las coordenadas 
del baricentro del triángulo ABC. 


| ANUAL UNI | 
sam) = 9 Resolucion 
roblema 
| (7,5) 


CIN 


6. En la siguiente figura, calcule el área (en u“) de Y 
la región triangular ABC si AM=MB. 


= 
V) 
LL) 
| 
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TEST 01 + 


i 
1. Indique la secuencia correcta de verdad 
(V) o falsedad (F) según corresponda. 
I. En el plano cartesiano, la pan | V) 
ción “cartesiano" es en honor a René 


Resolución 


z N © (X y) 
escartes. 
Il. En el primer cuadrante del plano car- (F) od) X 70A Y ? O 


tesiano, las abscisas y ordenadas no 
son negativas. ( X Y Da YY O ) 
Ill. Las coordenadas de un punto en 
el plano cartesiano es una terna( ) 
ordenada. 


A) 

VFF 
C) FW 
D) VVF 
E) FFF 


CESAR 
VALLEJO 


TEST 02 ? 


2. Dos vértices consecutivos de un cuadra- 
do son (8; —5) y (2; 3). Calcule la longitud 
de la diagonal. 


A 
B) 5/3 2 a= (2-9) (3-(-5)12 


Resolución 


C) 10/3 | (2,3) 7 = 
D) 5V3 | = S= V36 + GY 
as ! Sm a = [© 

| i ) a dowa, 

| HONE 


A 


TEST 03 


Resolución 


3. Si OABC es un cuadrado, calcule las 


coordenadas del vértice B. 


C E 5 ——p 


A) (2; 6) 
B) (3; 6) 
047 
D) (2,7) 


7 (3; 7) 


© == == = mo mm om om e e i e ë e e e e Y 


CESAR 
VALLEJO 


SÍGUENOS: 


